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Résumé

Cette these s'inscrit dans la problématique des théorémes de factorisation des
opérateurs non linéaires, en particulier dans le sens de déterminer les conditions
nécessaires et suffisantes d'une généralisation des opérateurs linéaires aux
opérateurs sous linéaires et quasi linéaires.

Plusieurs études ont abordé les problemes de factorisation des opérateurs
linéaires a valeur dans I’espace de fonction L, par un espace fonctionnel, parmi ces
1 7
espaces on trouve |'espace de Lebesgue L, et I'espace L, o, .

Le travail principale de cette these est d'essayer de généraliser quelques travaux
déja faits sur les théoremes de factorisation. D'une part on généralise |'espace de
Lebesgue et |'espace L. a des espaces fonctionnels classiques comme celui
d'Orlicz avec sa fonction de Young, a l'espace de Lorentz classique et aussi pour
I’espace d'Orlicz-Lorentz. D'autre part on va voir sous quelle condition le passage
(la généralisation) d'un opérateur linéaire a un sous linéaire (ou a un quasi linéaire)
reste vrai.

Pour cela, nous avons utilisé des outils donnés dans la premiére partie de cette
these concernant la géométrie des espaces quasi-Banach et les opérateurs sous
linéaires et quasi linéaires et a I'aide de concept des ensembles définis en termes
d'espaces fonctionnels de suites.

La généralisation de quelques théoremes de factorisation de Maurey

X _u, L
il \ /‘ Mg
L, ()

ou @ est un opérateur linéaire continu de X dans L, (Q,u), et M, désigne
I'opérateur de multiplication par une fonction mesurable g), sera le but de la
deuxiéme partie de cette thése. on essaie de voir s’il ya une possibilité d'une telle
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généralisation a l'espace d'Orlicz L, avec ¢ une fonction de Young, en d’autre

terme on a un factorisation de |la maniére suivante

X —% Ly

il \ / Mg
Ly (4 p)

Aussi la généralisation de théoreme de Nikishin pour les opérateur linéaires

u Mg
X- Lp,oo (.Q, [1) - LO('QJ ‘Ll)

ainsi que celle de Wojtaszczyk pour les opérateurs quasi linéaires qui sera le
contenu de la troisieme partie, ou on généralise 'espace Ly (L, - faible) a
I'espace classique de Lorentz A,(w) avec w un poids, on réalise la factorisation
suivante

X —— LyQ,p)

il \ /‘ My
4, ()

De la deuxieme et la troisieme partie on va essayer de voir une généralisation a
I’espace d'Orlicz-Lorentz A, , , end’autre terme

x  —5 Ly
U
Ay (1)

AMS classification: 46B40, 46B42, 47B60, 47B65.

Mots clés: factorisation, fonction de Young, espace d'Orlicz, espace de Lorentz,
espace Lorentz-Orlicz , opérateur sous-linéaire, opérateur quasi-linéaire.
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